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No se puede consultar libros ni apuntes.

No se puede usar calculadora.

Tiempo máximo: 4 horas
NIVEL 5

1) (Nueva Zelanda)

En un triángulo ABC llamaremos I a su incentro. Sean A’, B’ y C’ las imágenes de I en las simetrías axiales de ejes BC, AC y AB respectivamente.

Sabiendo que el cuadrilátero A’B’C’B es inscriptible.

Calcular la medida del ángulo ABC.

2)  (Australia)
Hallar todos los enteros positivos x, y tales que   x! + 24 = y²

3) (Irlanda)
Demostrar que existen exactamente dos números reales x tales que 

(x-1)(x-2)(x-3)(x-4)(x-5)(x-6)=720

4) (India)
Sea r una recta real. Pintamos de negro todos los puntos cuya abscisa sea un entero de la forma  81x+100y  con x e y enteros positivos. Pintamos de azul los restantes puntos de la recta. Determinar todos los puntos P de la recta tales que cada punto T de la recta con abscisa entera, tenga por imagen en la simetría central de centro P un punto T’ (también de abscisa entera), con T y T’ de distinto color.

JUSTIFICAR TODAS LAS RESPUESTAS
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