Com-Partida de Matemática del Uruguay

Federación Iberoamericana de Competiciones Matemáticas

Centro Latinoamericano de Matemática e Informática – CLAMI
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Final de la Olimpíada Nacional de Matemática

24 de Octubre de 2004


No se puede consultar libros ni apuntes.

No se puede usar calculadora.

Tiempo máximo: 4 horas
NIVEL 4

1) (Iran)
Sea un cuadrilátero ABCD cuyos vértices pertenecen a una circunferencia  (.

Se trazan: 

r ( AD por A  , s ( AD por D  ,  t ( BC por C , h ( BC por B, r ( t={M},  

AD ( BC={E},  h ( s={N}.

Demostrar que los ángulos DEN y CEM miden igual.

2)  (Bielorrusia)
Sean a, b, c tres enteros positivos que cumplan   
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Demostrar que si c es impar, entonces c es cuadrado perfecto.

3) (Rumania)

Dados 16 puntos de la siguiente forma  

Se pide : 

i) Demostrar que pueden elegirse  seis de esos puntos de forma tal que ninguno de los triángulos que tengan sus vértices en esos seis puntos sea isósceles.

ii) Demostrar que no pueden elegirse 7 puntos que cumplan la propiedad anterior.

4) (Grecia)
Hallar el número racional de la forma 
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 que tenga el menor denominador posible y que cumpla 
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JUSTIFICAR TODAS LAS RESPUESTAS
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