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29 de octubre de 2006

PROBLEMA 1   (Eslovenia final 2003) 

Si colocamos el tapón en una bañera y abrimos la canilla, la bañera se llena en 27 minutos. Si la bañera está llena y se saca el tapón, la bañera se vacía en 36 minutos. Partiendo de la bañera vacía:

¿Cuánto tarda en llenarse la bañera si se abre la canilla pero no se coloca el tapón?

PROBLEMA 2   (Rumania 2002) 

Sea ABCD paralelogramo con AB>BC. M es el punto medio de AB. La bisectriz del ángulo ABC corta a CD en N.

i) Si BN es perpendicular a MC, demostrar que AN es la bisectriz del ángulo BAD.

ii) Si AN es la bisectriz del ángulo BAD, demostrar que BN es perpendicular a MC.

PROBLEMA 3   (Rumania 2002)
Se tienen las letras {A, B, C, D, E, F, G} y los números {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7}.

¿De cuántas formas se pueden ordenar los 14 elementos de forma que tanto las letras como los números se encuentren en su orden natural (es decir, A antes que B, B antes que C,...etc.; 1 antes que 2, 2 antes que 3...etc.)?

PROBLEMA 4

Se escribe un número en el pizarrón. Una operación permitida es elegir dos dígitos adyacentes menores que 9 y sumarle 1 a cada uno; otra operación permitida es elegir dos dígitos adyacentes mayores que 0 y restarle 1 a cada uno.

¿Es posible, realizando las operaciones permitidas:

i) llegar del 117 al 612?

ii) llegar del 12345678 al 20062006?
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