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2ª PRUEBA DE SELECCIÓN para la 

XV Olimpíada Matemática de Países del Cono Sur  2004

Duración: 3 horas

No se puede usar calculadora

No se pueden utilizar libros y apuntes
2 de abril de 2004
PROBLEMA 1   (Eslovenia final 2003) 

Un avión tiene 62 filas y en cada fila hay 6 asientos nombrados A,B,C,D,E,F. 

Hallar la mayor cantidad de pasajeros que puede transportar el avión si no hay dos filas ocupadas exactamente igual.

PROBLEMA 2   (Rumania 2002) 

Sea A un conjunto cuyos elementos son 2004 puntos diferentes de un plano. Demostrar que existe alguna circunferencia que pase exactamente por uno de los puntos de A y que contenga en su círculo exactamente 1000 puntos del conjunto A.

PROBLEMA 3   (Rumania 2002)
Sea ABC un triángulo equilátero de centro G, tomamos en su interior un punto M distinto de G. Llamamos O al punto medio del segmento MG.

Por M trazamos tres segmentos con sus extremos en los lados del ABC y respectivamente paralelos a cada lado del ABC. 

Se pide: 

1) Demostrar que O es el centro de la circunferencia que pasa por los puntos medios de los tres segmentos trazados.

2) Demostrar que dichos puntos medios son los vértices de un triángulo equilátero.

PROBLEMA 4   (Bulgaria 2000)
Encontrar todos los números A y B tales que sean enteros positivos, cada uno sea un número primo y 
[image: image1.wmf]2

2

3

b

ab

a

+

+

 sea cuadrado perfecto.
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